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Clasa a XI-a
Sectiunea Hi - Filiera tehnologica, toate profilurile si specializarile
BAREM DE CORECTARE SI NOTARE

Problema 1 (20 de puncte)

Fie matricele A = (; i) , B= (;L i) si C = (20226 20226)'

a) Sisecarateci A2 -B=B-A*,unde A>=A-A.
b) Cate matrice X € M,(R) verificdi A%-X = X - A% ? Justificati raspunsul.
c) Aritati cd nu existd nicio matrice X € M, (R) pentru care A% - X — X - A = C.

Solutie:
2_ (7 10
D 4= (5 3) (1p)
2. n_ (58 84
AT B = (126 184) @)
a2 _ (58 84
B-a®= (126 184) @)
A?-B =B - A? (1p)
b) O infinitate! (de exemplu al,, cu @ € R sau A™,n € N sau calculul formei generale a
matricei X). (6p)
. _(a b . = A2 . _ L A2
c) FieX = (C d) si calculeaza A“ - X — X - A°. (4p)
Din A% - X — X - A?> = C rezulta cd ecuatia nu are solutii. (4p)

Problema 2 (20 de puncte)
Sa se calculeze:
. Vx+7-2
a) lim

x—>—3 X2+5x+6

b) xl_i)r_noo(x +VxZ +4x +1).

Solutie:

2) Vx+7-2  Nx+7-2)Nx+7+2)

X +5x+6 (x +2)(x +3)Wx+7 +2) - (4p)




x+7-4 x+3

= = 4
(x+2)(x+3)Wx+7+2) (x+2)(x+3)(Wx+7+2) “p)
Va+7-2 1
erE13 X2+5x+6 4 (2p)
b) x— -0, x" +4x+1->+wo si deci suntem in cazul de nedeterminare oo —oo (2p)
Amplificd cu (x - Vx2 + 4x + 1) si aplicd (at+b)(a-b) = a> — b, (2p)
lim (x +VxZ +4x + 1) = -2, (6p)

X——00

Problema 3 (20 de puncte)
In(2—-x),x € (—o0,1]
Vx2 +3 —a3x, x € (1,+»)

a) Aflati a e R pentru care functia f are limitd in x, =1.

Fie functia f: R—R , f(x){

b) Stiind cd a =—1 determinati ecuatia asimptotei oblice la graficul functiei spre +oco.

c) Aratati calim HO

X—-1x-1

x<1

Solutie:
) LM)=l®,LkM=0l1)=2-a*a= V2. (8p)
b) a=-1=fx)=vx? +3 +x. (2p)
y=mx-+n,m=2,n=0. (3p)
Ecuatia asimptotei oblice la graficul functiei spre +oo este y = 2x (1p)
c) Aplicé lim 4wl _ 1 daca lim u(x) =0 cuu(x) =1—=x. (2p)
X=X u(x) X—-Xg

Finalizeazi. (4p)

Problema 4 (30 de puncte)

Un ecolog studiaza distributia unei specii rare de plante dintr-o zond protejata si observa
cd acestea cresc in principal intr-un triunghi format de trei rauri care trec prin zona. El doreste
sa determine aria suprefetei ocupate de specia de plante pentru a planifica masuri de conservare

g o A . : y : 1
stiind cd un rau are traiectoria data de o functie de forma f :R —> R, f (x) =—x+m, unde
m

m € Q}, iar G, este graficul functiei.

a) Dacd G, si G, reprezintd graficele a doud ruri, p,q € Q}, sa se afle coordonatele

punctului M de intersectie al celor doua grafice.
b) Sa se afle aria triunghiului format de graficele celor trei rauri, G,, G, si G_, stiind ca

a,b,c sunt numere naturale consecutive.

Solutie:
a) f,(x)=f,(x) (3p)
pP#q,Xx=pq si y=p+q,deci M(pq,p+q) (6p)

b) a,b,c numere naturale consecutive =>b=a+1,c=a+2 3p)



G, NG, ={4}= 4 (ab,a+Db)
G, NG, ={4,} = A4,(bc,b+c)
G.NG, ={4}= A(ca,c+a)

ab a+b 1
bc b+c 1
ac a+c 1

= —(a - b)(b — O)(c

1

AAA1A2A3= l *

(3p)

(3p)

(3p)
(6p)

(p)



